Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

2003/2004 11 - 12. évfolyam 1. kategória 3. forduló

1. feladat

Oldja meg a következő egyenletrendszert, ha x, y, z valós számok!
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2. feladat

Bizonyítsa be, hogy ha x, y, z pozitív hegyesszögek, akkor teljesül a
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egyenlőtlenség!

Mikor áll fenn egyenlőség?

3. feladat

Jelölje az ABC szabályos háromszögbe írt kört k, a k kör egy tetszőleges pontját (a kör és az oldalak érintési pontjai kivételével) pedig M. Az M ponton át a háromszög oldalaival párhuzamosan húzott egyenesek az ABC háromszöget három háromszögre és három parallelogrammára osztják.

Bizonyítsa be, hogy a kapott háromszögek területének összege megegyezik a keletkezett parallelogrammák területének összegével!
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