Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

2002/2003 11 - 12. évfolyam 3. kategória 2. forduló

1. feladat

A sík egy H ponthalmazát nevezzük szépnek, ha H bármely háromelemű részhalmaza tengelyesen szimmetrikus. Igazoljuk az alábbi két állítást:

a) Egy szép halmaz nem feltétlenül tengelyesen szimmetrikus.

b) Egy 2003 elemű szép halmaz pontjai szükségképpen egy egyenesre esnek.

2. feladat

Egy adott 2003-szög minden csúcsát pirosra, kékre vagy zöldre színezzük úgy, hogy szomszédos csúcsoknak nem lehet azonos a színe. Hányféleképpen tehetjük ezt meg?

3. feladat

Legyen t rögzített pozitív egész, és jelölje 
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 páratlan. (Ha 
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Bizonyítsuk be, hogy ha n elég nagy kettőhatvány, akkor
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ahol az r egész szám csak a t-től függ, az n-től nem.
_1327052729.unknown

_1327052817.unknown

_1327052751.unknown

_1311585579.unknown

_1311585756.unknown

_1311585551.unknown

