Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

2002/2003 11 - 12. évfolyam 2. kategória 2. forduló

1. feladat

Az ABCD paralelogramma egyik szöge 30o-os, AB=a, BC=b. A paralelogramma csúcsaiban síkjára merőleges, egyirányú félegyeneseket állítunk; az A-ban, illetve C-ben állított merőlegeseken úgy jelöljük ki az A', illetve C' pontokat, hogy AA'=a, CC'=b teljesüljön. Az A'C' egyenest tartalmazó sík a B-ben, illetve a D-ben állított merőleges félegyeneseket a B', illetve a D' pontokban metszi.

Mekkora annak a síklapokkal határolt konvex testnek a térfogata, amelynek csúcsai A, B, C, D, A', B', C', D'?

2. feladat

Legyenek n és a pozitív egészek, 
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. Bizonyítsuk be, hogy 
[image: image2.wmf]5

1

nn

aa

++

 nem lehet prímszám.

3. feladat

Egy háromszög oldalai: a, b, c, a velük szemközti szögek rendre 
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, 
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; a köré írt kör sugara R. Mekkorák a háromszög szögei, ha a fenti adatok között az 
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összefüggés áll fenn?

4. feladat

Az x, y, z nemnegatív valós számok kielégítik az 
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 egyenletet.

A) Mekkora az 
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 összeg maximuma?

B) Bizonyítsuk be, hogy 
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