Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

2001/2002 11 - 12. évfolyam 1. kategória 2. forduló

1. feladat

Oldja meg a következő egyenletrendszert a valós számpárok halmazán:


[image: image1.wmf]3

3

log23

22log4

y

yy

x

yx

-=

+=


2. feladat

Határozza meg az összes olyan derékszögű trapézt, amelynek egymást követő oldalai egy mértani sorozat egymást követő tagjai!

3. feladat

Bizonyítsa be, hogy ha egy háromszög bármelyik súlyvonalát a vele azonos csúcsból húzott belső szögfelező egyenesre tükrözzük, akkor ez az egyenes a háromszög adott súlyvonalához tartozó oldalt olyan két részre osztja, amelyek aránya a mellettük fekvő oldalak négyzetének arányával egyenlő!

4. feladat

Az ABCD négyzet köré írt körvonal tetszőleges pontja legyen P. Bizonyítsa be, hogy a PA, PB, PC és PD szakaszok hossza egyszerre nem lehet racionális szám!

5. feladat

Határozza meg a
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egyenlet összes valós gyökét, ha a p paraméter egész szám!
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