Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

2007/2008 11 - 12. évfolyam 1. kategória 2. forduló
1. feladat

Legyen
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minden olyan valós x-re, amelyre a szereplő függvények értelmezhetők. Mennyi 
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 pontos értéke?

2. feladat

Tekintse a
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és a
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polinomokat!
Határozza meg az a, b, c és d valós számokat úgy, hogy 
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 minden valós x-re teljesüljön!

3. feladat

Az an és bn számsorozatokat az alábbi módon definiáljuk:
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Határozza meg b2008 értékét!

4. feladat

Az ABC hegyesszögű háromszög AB oldala, mint átmérő fölé rajzolt kör a BC szakaszt a P, az AC szakaszt a Q pontban metszi. Legyenek a P és a Q pontokból az AB-re bocsátott merőlegesek talppontjai X és Y! Bizonyítsa be, hogy
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ahol a, b, c az ABC háromszög oldalhosszait jelentik!

5. feladat

Oldja meg az egész számok halmazán a következő egyenletet, ha p pozitív prímszám:
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