Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

2002/2003 11 - 12. évfolyam 1. kategória 3. forduló

1. feladat

Oldja meg a valós számok halmazán az 
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 egyenletet!

2. feladat

Egy háromszög körülírt körének sugara R, a megfelelő oldalakhoz tartozó súlyvonalak hossza sa ,sb ,sc , és teljesül a háromszögre, hogy
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Bizonyítsa be, hogy a háromszög derékszögű!

3. feladat

Első lépésben rajzolunk egy egységnyi oldalú négyzetet, majd besatírozzuk. Második lépésben körülvesszük a négyzetet 4 db olyan, nem satírozott téglalappal, amelyek egyik oldalának hossza egyenlő a négyzet oldalának hosszával, a másik pedig annak kétszerese. Az így kapott négyzetet a harmadik lépésben ismét körülvesszük olyan, satírozott téglalapokkal, amelyek egyik oldalának hossza megegyezik a körülvett négyzet oldalának hosszával, a másik pedig annak kétszerese. (lásd az ábrát!) Az eljárást tovább folytatva, felváltva nem satírozott és satírozott téglalapokkal vesszük körül a keletkező négyzeteket. Mekkora az n-edik lépés után a satírozott és nem satírozott területösszegek, különbségének abszolútértéke?

Fejezze ki ezt a különbséget n-nel!
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