Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

1999/2000 11 - 12. évfolyam 3. kategória 2. forduló

1. feladat

Mutassuk meg, hogy egy páratlan fokú, egész együtthatós polinomfüggvény grafikonjában csak véges sokszor fordulhat elõ, hogy két (különbözõ) egész abszcisszájú pont távolsága egész szám.

2. feladat

Tekintsük azt a kört, amely áthalad azon a három ponton, ahol egy adott háromszög szögfelezõi metszik a szemközti oldalakat. Bizonyítsuk be, hogy a háromszög oldalegyenesei ebbõl a körbõl három olyan húrt metszenek ki, amelyek közül valamelyiknek a hossza egyenlõ a másik kettõ hosszának az összegével. (Ha a kör a háromszög oldalegyenesét nem metszi, hanem érinti, akkor a megfelelõ húrt 0 hosszúságúnak vesszük.)

3. feladat

Legyenek k és t egynél nagyobb, relatív prím egészek. Az 1, 2,...,n számok 12...n természetes sorrendjébõl kiindulva tetszõleges két olyan elemet felcserélhetünk, amelyek különbsége k vagy t. Bizonyítsuk be, hogy ilyen lépések egymásutánjával akkor és csak akkor juthatunk el minden permutációhoz, ha 
[image: image1.wmf]1

nkt

³+-

.
_1327066612.unknown

