Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

1998/1999 11 - 12. évfolyam 1. kategória 2. forduló

1. feladat

Legyen A egy legalább kétjegyű (tízes számrendszerbeli) egész szám. Tekintsük azt a B számot, amely úgy keletkezik, hogy az A szám számjegyeit fordított sorrendben írjuk le. Bizonyítsa be, hogy ha A első és utolsó számjegyeinek különbsége páros szám, akkor |A-B| osztható 18-cal!

2. feladat

Az ABC derékszögű háromszög AC és BC befogói fölé kifelé megrajzoljuk az ACDE és a BFGC négyzeteket. Az AF egyenes a BC oldalt K pontban, a BE egyenes az AC oldalt H pontban metszi. Jelöljük a BE és az AF egyenesek közös pontját M-mel. Bizonyítsa be, hogy a KCHM négyszög területe az AMB háromszög területével egyenlő!

3. feladat

Oldja meg a valós számok halmazán a következő egyenletet!
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4. feladat

Az ABC háromszögben az ACB
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=60o , a CAB
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 szögfelezője a BC oldalt a D pontban, az ABC
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 felezője az AC oldalt az E pontban metszi. Az AD és a BE szakaszok metszéspontja O. Bizonyítsa be, hogy
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5. feladat

Az ABCD téglalap oldalai: AB=CD=5a, BC=DA=3a hosszúságúak (
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). Az oldalakra ugyanazon körüljárási irányban felmérjük az
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szakaszokat úgy, hogy az 
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 paralelogramma a téglalap belsejében legyen.

Határozza meg azon x értéket, amely mellett a beírt 
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 paralelogramma hegyesszöge a legkisebb! Számítsa ki ezt a legkisebb szöget!
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