Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

1998/1999 11 - 12. évfolyam 3. kategória 1. forduló

1. feladat

Valamikor a huszadik században a 99 évnél nem idõsebb és különbözõ korú Alexander és Bernát mindketten éppen annyi idõsek, mint amennyi a születési évszámukban a számjegyek összege. Hány év közöttük a korkülönbség?

2. feladat

Az ABC háromszög AB oldalának egy belsõ pontja a D pont. Az ACD háromszögbe és a CDB háromszögbe írt körök egymást a CD szakaszon érintik. Bizonyítsuk be, hogy az ABC háromszögbe írt kör az AB oldalt a D pontban érinti.

3. feladat

Egy szabályos négyoldalú gúla köré írható gömb sugara R. A gúla oldallapjainak (összesen négy darab) síkját, valamint a gúla körülírt gömbjét belülrõl érintõ gömb sugara 
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. Mekkora szöget zár be a gúla két szomszédos oldallapja, ha 
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4. feladat

Van-e olyan P(x) egész együtthatós polinom, amelyre P(10)=400, P(14)=440 és P(18)=520?

5. feladat

Az a,b,c pozitív számokra és az 
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. Mely k pozitív egészekre szerkeszthetõ az 
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 oldalakkal tompaszögû háromszög?
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